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Un poliedro es un cuerpo geométrico limitado por caras en forma de
poligonos.
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Los elementos de un poliedro son:

-Caras: son los poligonos que limitan el poliedro.

-Aristas: son las lineas donde concurren dos caras. Coinciden
con los lados de las caras.

-Vértices: son los puntos donde se cortan tres o mas aristas.

-Diagonal: es el segmento que une dos vértices que no estan
en la misma arista.

-Angulo diedro: es el angulo formado por dos caras.

.Angulo poliedro: es el angulo formado por tres o mds caras,
con un punto en comun, el vértice.

-Desarrollo plano de un poliedro: es la superficie que resulta
al extenderlo sobre un plano.
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Los poliedros pueden ser cdncavos y convexos.

Poliedros cdncavos: son aquellos en los que existe
alguna cara que, al prolongarla, corta al poliedro.

Poliedros convexos: son los que, al prolongar
cualquiera de sus caras, estas no cortan el poliedro.




En los poliedros convexos se cumple la formula de Euler:

cC + V = A +

N.° de caras N.° de vértices N.° de aristas




Un poliedro es regular cuando todas sus caras son
poligonos regulares iguales y, ademas, en cada vértice
concurre el mismo numero de caras.

Solamente existen cinco poliedros regulares.

1, Tetraedro

Tiene 4 caras, que
son triangulos
equilateros.




2. Culbo

Tiene 6 caras, que
son cuadrados.

Tiene 8 caras, que
son triangulos
equilateros.




Tiene 12 caras, que
son pentagonos
regulares.

Tiene 20 caras, que
son triangulos
equilateros.




PRISMAS

Un prisma es un poliedro que tiene dos caras iguales y
paralelas entre si, llamadas bases, y cuyas caras restantes son
paralelogramos.
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Los elementos de un prisma son:

-Bases o caras basicas: son dos paralelogramos iguales
situados en planos paralelos.

-Caras laterales: son paralelogramos.

-Aristas basicas: son los lados de los poligonos de las bases.

-Aristas laterales: son los lados de las caras laterales que unen
las bases.

-Vértices: son los puntos donde se cortan las aristas.

-Altura: es la distancia entre las bases.



Para nombrar un prisma hacemos referencia a los
poligonos de las bases.
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Cuando las aristas laterales son perpendiculares a las aristas basicas
se dice que el prisma es recto; en caso contrario, se llama prisma
oblicuo.

Si, en los prismas rectos, los poligonos de las bases son poligonos
regulares, se llaman prismas regulares; si no, son prismas
irregulares.

Un tipo de prismas muy frecuentes es aquel cuyas caras son todas
paralelogramos. Estos prismas se llaman paralelepipedos. Si,
ademas, son rectos se denominan ortoedros.
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El desarrollo plano de un prisma recto esta formado por:

-Un rectangulo compuesto por sus caras laterales, de altura, Ia
altura del prisma, y ando, el perimetro de la base.

-Los dos poligonos de las bases.

EJEMPLOS:







&) partir del desarrollo del prisma recto podemos calcular su
area.

-Area lateral, A,

Es la suma de las areas de sus caras laterales. Como el
desarrollo es un rectangulo, el area es A;= Py - h.

-Area de las bases, Ap
Es la suma de las areas de las dos bases.

El area total de un prisma recto es:

AT=AL+2'AB=PB°h+2AB



+ (alcula el area total, area lateral y el volumen de los prismas de la siguiente figura.
Ten en cuenta que la apotema de un hexagono regular de lado 10 cm es 8,66 cm.,

Prismas de bases poligonales

6 cm
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©  Calcula el area total de este prisma regular.

Como las bases son pentagonos regulares.

Pr-a (3-5)-2,06
Ap = 32 _{ )2 = 15,45 dm?

Ap= A, +2-Ag =105+ 2 - 15,45 = 135,9 dm?




Una piramide es un
poliedro en el que una
de sus caras es un
poligono cualquiera y
el resto son triangulos
gue concurren en su
punto.



Los elementos de una piramide son:

-Base: es un poligono cualquiera.

-Caras laterales: son triangulos que concurren en un punto
llamado vértice de la piramide.

-Aristas basicas y aristas laterales: son las aristas de |la base y
de las caras laterales, respectivamente.

-Altura: es el segmento perpendicular trazado desde el vértice
a la base.
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Como en los prismas, para nombrar las piramides se hace
referencia al poligono de la base. Una piramide es recta si
todas sus caras laterales son triangulos isdsceles. Si no es asi,
decimos que es oblicua.

piramide recta piramaide oblicua






Una piramide es regular si es recta y tiene como base un
poligono regular. Si no cumple estas condiciones, se
denomina irregular.

Se llama apotema de una piramide regular a la altura de
cualquiera de sus caras laterales.




El desarrollo plano de una piramide
regular esta formada por:

-Tanto triangulos is6sceles iguales como
lados tenga la base.

-El poligono de la base.



¢ Piramide cuadrangular

& Piramide pentagonal

¢» Pirdmide hexagonal



B) partir del desarrollo de una piramide regular podemos
calcular su area.

-Area lateral,4;

Si n es el nUmero de lados de |la base, la suma de las areas de
b-a Pg-ar

los n triangulos de sus caras lateraleses: A;=n - — .

-Area de la base,Ap

Pp-ar
2

Como la base es un poligono regular: Ag =



El drea total de una piramide regular
es:

PB'a PB'a,
AT=AL+AB= 2 T 2




) Calcula el area total de esta piramide regular.

Pp-a (5-6)-9
AL= —5—= 2

Pg-a 5:6) 4,13
Ag = BZ =( )2 = 61,95 cm?

Ar = A, + Ag = 135 + 61,95 = 196,95 cm?

= 135 cm?




CUERPOS DE

REVOLUCION

Un cuerpo de revolucion es un cuerpo geomeétrico
obtenido a partir de una figura plana que gira alrededor
de un eje.




Un cilindro es un cuerpo geomeétrico engendrado
a partir de un rectangulo que gira alrededor de
uno de sus lados.




-Eje del cilindro: es el lado sobre el que gira el rectangulo que

genera el cilindro.
-Altura: es la longitud del eje.

-Generatriz: es la longitud del lado opuesto al eje, o al lado
gue genera la superficie lateral del cilindro.

-Bases: son dos circulos iguales y paralelos que se generan al
girar los lados perpendiculares al eje.

-Radio: es el radio de la base, o la longitud de los lados
perpendiculares al eje.
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El desarrollo de un cilindro esta formado
por:

-Un rectangulo cuya base es la longitud de
la circunferencia de la base, y su altura es
la altura del cilindro.

-Dos circulos iguales que constituyen las
bases.






&) partir del desarrollo del cilindro podemos calcular su area.

-Area lateral, A}

Es el area de un rectangulo cuya base es la longitud de |la
circunferencia de la base, 2mtr,y la altura, h, es la altura del

cilindro.
A =2nr-h

-Area de las bases,Ap

Como las bases son circulos, cada base tendra un area de:

Ag = mr?.



El area total de un cilindro es:

A = A; +2- Ag = 2nirh + 2nr?



&)Determina la superficie de metal necesaria para fabricar
una lata de conservas de forma cilindrica, de 10 cm de altura
vy 4 cm de radio de la base.
A; = 2nrh = 2m - 4-10 = 251,2 cm?
Ag = mr? = m- 4% = 50,24 cm?
Ar = A, + 245 = 251,2 + 2 - 50,24 = 351,68 cm?




Z)Calcula el area total de este cilindro.
A, =2nrh =2m -3 -5 = 94,2 dm?*
Ag = mr? = m- 3% = 28,26 dm?*
Ar = Ap + 245 = 94,2 + 2 - 28,26 = 150,72 dm?*




CONO

Un cono es un cuerpo geométrico
engendrado por un triangulo rectangulo que
gira alrededor de uno de sus catetos.




ﬁ
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-Eje del cono: es el cateto sobre el que gira el

triangulo.

-Altura: es la longitud del eje.

-Generatriz: es la longitud de |a hipotenusa del
triangulo.

-Base: es el circulo generado al girar el cateto
perpendicular al eje.

-Radio: es el radio de la base, o |la longitud del
cateto perpendicular al eje.
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El desarrollo de un cono esta
formado por:

-Un sector circular con longitud
27ntr (siendo r el radio de la base),
y radio, la generatriz del cono.

-Un circulo.






El cono es un cuerpo de revolucion engendrado por un triangulo
rectangulo al girar en torno a uno de sus catetos, que sera la
altura del cono y la hipotenusa sera la generatriz.

Por el teorema de Pitagoras la generatrizdel cono sera igual a:

g2 =h?+ 125 g=./h2— g2




5) Calcula la generatriz de este cono.

A 3cm B

El radio de la base, la altura y la generatriz de un cono

forman un triangulo rectangulo.
Aplicamos el teorema de Pitagoras:

g>=4*+ 3> > g=vV4?—-3%=5cm




& partir del desarrollo de un cono podemos calcular su
area.

-Area lateral, 4}

Es el area de un sector circular con longitud 2ntr y radio g.

Layco - radio del sector  2mr- g
2 -2

Ay = Asector circular = =Tnrg
-Area de la base,Ap

Es el drea del circulo: Ag = mr?.



El area total de un cono es:
Ar= A, + Ag = mrg + nr?




6)Calcula el area total de este cono.

A, =nrg= m-5-20 = 314 cm?
Ag =nr* =m- 5% = 78,5 cm?
Ap = A, + Ap = 314 + 78,5 = 392,5 cm?



Una esfera es un cuerpo de revolucion
engendrado por un semicirculo que gira
sobre su diametro.




-Eje de la esfera: es el diametro sobre

el que gira el semicirculo.

-Centro: es el centro del semicirculo.

-Radio: es el radio del semicirculo.

La esfera no tiene desarrollo plano
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El area de una esfera de radio r
es: Ar = 4mr?




